
Àíàëiòè÷íó ãåîìåòðiþ â 10-À!
Íå ïîèñêàòü ëè ìíå òðîïû èíîé,

ïðèåìîâ íîâûõ, ñî÷åòàíèé ñòðàííûõ.

Â. Øåêñïèð

1. Íà ãiïîòåíóçi AB ïðÿìîêóòíîãî òðèêóòíèêà ABC ïîáóäîâàíî êâàäðàò
çîâíiøíiì ÷èíîì. Çíàéäiòü âiäñòàíü âiä âåðøèíè C ïðÿìîãî êóòà äî öåí-
òðà Q êâàäðàòà, ÿêùî äîâæèíè êàòåòiâ BC i AC äîðiâíþþòü a i b.

2. Äîâåäiòü òåîðåìó Ëåéáíiöà. Íåõàé M � äîâiëüíà òî÷êà ïëîùèíè, G �
öåíòðî¨ä òðèêóòíèêà ABC. Òîäi âèêîíó¹òüñÿ òîòîæíiñòü

3MG2 = MA2 +MB2 +MC2 −
1

3
(AB2 + BC2 + CA2).

3. Çàïàì'ÿòàéòå òåîðåìó Ëåéáíiöà.

4. Äîâåäiòü òåîðåìó Ãàóñà. Ïðîòèëåæíi ñòîðîíè ÷îòèðèêóòíèêà ABCD ïå-
ðåòèíàþòüñÿ â òî÷êàõ E i F. Òîäi ñåðåäèíè âiäðiçêiâ AC, BD i EF ëåæàòü
íà îäíié ïðÿìié.

5. Çàïàì'ÿòàéòå òåîðåìó Ãàóñà.

6. � ïðÿìèé êóò ç âåðøèíîþ â òî÷öiA i ÷èñëî a > 0. Çíàéäiòü ÃÌÒ ñåðåäèí
âiäðiçêiâ CD òàêèõ, ùî òî÷êè C i D ëåæàòü íà ðiçíèõ ñòîðîíàõ êóòà, i
CD äîðiâíþ¹ çàäàíié âåëè÷èíi a.

7. Òî÷êè A1, B1, C1 ¹ ïðîåöiÿìè âåðøèí òðèêóòíèêà ABC íà äåÿêó ïðÿìó
l. Äîâåäiòü, ùî ïðÿìi, ÿêi ïðîõîäÿòü ÷åðåç òî÷êè A1, B1, C1 ïåðïåíäè-
êóëÿðíî BC, CA, AB âiäïîâiäíî, ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.

8. Íà âèñîòi CD òðèêóòíèêà ABC äîâiëüíî îáðàëè òî÷êó P. Ïðÿìi AP i
BP ïåðåòèíàþòü âiäïîâiäíî ïðÿìi BC i AC â òî÷êàõ E i F. Äîâåäiòü, ùî
∠FDC = ∠EDC.

9. � êóò ç âåðøèíîþ â òî÷öiA i äåÿêà òî÷êà B. Äîâiëüíå êîëî, ùî ïðîõîäèòü
÷åðåç òî÷êè A i B ïåðåòèíà¹ ñòîðîíè êóòà â òî÷êàõ C i D (âiäìiííèõ âiä
A). Çíàéäiòü ÃÌÒ öåíòðî¨äiâ òðèêóòíèêiâ ACD.

10. ×åðåç òî÷êó ïåðåòèíó äâîõ êië ïðîâåäåíà ïðÿìà, ÿêà âäðóãå ïåðåòèíà¹
êîëà â òî÷êàõ A i B. Çíàéòè ÃÌÒ ñåðåäèí âiäðiçêiâ AB.

11. ×åðåç îðòîöåíòð òðèêóòíèêà ïðîâåëè äâi âçà¹ìíî ïåðïåíäèêóëÿðíi ïðÿ-
ìi. Äîâåäiòü, ùî ñåðåäèíè âiäðiçêiâ, ÿêi âèòèíàþòüñÿ öèìè ïðÿìèìè íà
ñòîðîíàõ òðèêóòíèêà (àáî íà ïðÿìèõ, ùî ìiñòÿòü ñòîðîíè òðèêóòíèêà),
ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

Êîæåí ìà¹ çäàòè ìåíi ðîçâ'ÿçêè äâîõ çàäà÷ íà âèáið íà ëèñòî÷êó.


