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1. Êàñàòåëüíàÿ â òî÷êå A ê îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàåò ïðÿìóþ BC â

òî÷êå E; AD � áèññåêòðèñà òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî AE = ED.

2. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû AH1 è BH2. Äîêàçàòü, ÷òî ∠CH2H1 =
∠CBA.

3. Íà õîðäå AB îêðóæíîñòè ω ñ öåíòðîì O âçÿëè òî÷êó C. Îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà

AOC ïåðåñåêàåò ω â òî÷êå D. Äîêàæèòå, ÷òî BC = CD.

4. Ïóñòü H � îðòîöåíòð îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàçàòü, ÷òî òî÷êà, ñèììåòðè÷íàÿ

H îòíîñèòåëüíî ñòîðîíû BC, ëåæèò íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC.

5. Äàí âûïóêëûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê ABCD. Èçâåñòíî, ÷òî AB = BC è ∠ABC = 2(180◦ − ∠ADC).
Äîêàçàòü, ÷òî AB = BD.

6. Äàí òðåóãîëüíèê ABC. Òî÷êà I � öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè ABC, IA - âíåâïèñàííîé îêðó-

æíîñòè, êîòîðàÿ êàñàåòñÿ ñòîðîíû BC. Äîêàçàòü, ÷òî òî÷êè B, C, I, IA ëåæàò íà îäíîé îêðó-

æíîñòè. Äîêàçàòü, ÷òî öåíòð ýòîé îêðóæíîñòè ëåæèò íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè ABC?

Ñðàâíèòü ñ "òåîðåìîé ïðî òðèçóá"!!!

7. Íà äóãàõ AB è BC îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà ABC, âûáðàíû ñîîòâåòñòâåí-

íî òî÷êè K è L òàê, ÷òî ïðÿìûå KL è AC ïàðàëëåëüíû. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòðû âïèñàííûõ

îêðóæíîñòåé òðåóãîëüíèêîâ ABK è CBL ðàâíîóäàëåíû îò ñåðåäèíû äóãè ABC.

8. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ Pè Q. Ïðÿìàÿ ïåðåñåêàåò ýòè îêðóæíîñòè ïîñëåäîâà-

òåëüíî â òî÷êàõ A, B, C è D. Äîêàçàòü, ÷òî ∠APB = ∠CQD.

9. Ïóñòü O � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè ω îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC. Îêðóæíîñòü ω1

ñ öåíòðîì K ïðîõîäèò ÷åðåç òî÷êè A, O è C è ïåðåñåêàåò ñòîðîíû AB è BC â òî÷êàõ M è N .

Èçâåñòíî, ÷òî òî÷êè L è K ñèììåòðè÷íû îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé MN . Äîêàæèòå, ÷òî BL ⊥ AC.

10. Äèàãîíàëè ïàðàëëåëîãðàììà ABCD ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O. Îêðóæíîñòü, îïèñàííàÿ âîêðóã

òðåóãîëüíèêà ABO, ïåðåñåêàåò ñòîðîíó AD â òî÷êå E. Îêðóæíîñòü, îïèñàííàÿ âîêðóã òðåó-

ãîëüíèêà DOE, ïåðåñåêàåò îòðåçîê BE â òî÷êå F . Äîêàæèòå, ÷òî ∠BCA = ∠FCD.

11. Èç òî÷êè P ê îêðóæíîñòè ω ïðîâåëè êàñàòåëüíûå PA, PB è ñåêóùóþ, êîòîðàÿ ïåðåñåêëà îêðó-

æíîñòü â òî÷êàõ C,D. ÏóñòüM � ñåðåäèíà îòðåçêà CD. Äîêàçàòü, ÷òî CD ñîäåðæèò áèññåêòðèñó

óãëà BMA.

12. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC îòìå÷åí îðòîöåíòð H è ñåðåäèíà M ñòîðîíû BC. Ëó÷ MH
ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü ABC â òî÷êå K. Äîêàçàòü, ÷òî ∠HKA = 90◦.
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