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1. Âñåðåäèíi ðiâíîáåäðåíîãî òðèêóòíèêà ABC ç êóòîì ïðè âåðøèíi A ðiâíèì 110◦ âiäìi÷åíî
òàêó òî÷êó D, ùî ∠DAC = ∠DCA = 25◦. Çíàéäiòü ∠DBC.

2. Âñåðåäèíi ïðàâèëüíîãî òðèêóòíèêà ABC âèáðàíà òî÷êà M òàêà, ùî MA2 = MB2 + MC2.
Çíàéäiòü êóò ∠BMC.

3. Ïðÿìà, ùî ïðîõîäèòü ÷åðåç iíöåíòð I òðèêóòíèêà ABC ïåðåòèíà¹ ñòîðîíè AB òà BC â òî÷êàõ
M òà N âiäïîâiäíî òàê, ùî òðèêóòíèê BMN ãîñòðîêóòíèé. Íà ñòîðîíi AC âiäìi÷åíi òî÷êè
K i L òàê, ùî ∠ILA = ∠IMB i ∠IKC = ∠INB. Äîâåäiòü, ùî AM +KL+ CN = AC.

4. Â ãîñòðîêóòíîìó òðèêóòíèêó ABC òî÷êè A2, B2, C2 − ñåðåäèíè âèñîò AA1, BB1, CC1 âiäïî-
âiäíî. Çíàéäiòü ñóìó êóòiâ ∠B2A1C2, ∠C2B1A2 òà ∠A2C1B2.

5. Âñåðåäèíi ïàðàëåëîãðàìà ABCD âiäìi÷åíà òî÷êà P òàêà, ùî ∠PBA = 2∠PDA i ∠PCD =
2∠PAD. Äîâåäiòü, ùî PB = PC.

6. Íåõàé E − òî÷êà íà ìåäiàíi AD òðèêóòíèêà ABC; EH − ïåðïåíäèêóëÿð, îïóùåíèé ç òî÷êè
E íà ñòîðîíó BC. Ç òî÷êè M , ùî ëåæèòü íà âiäðiçêó EH îïóùåííi ïåðïåíäèêóëÿðè MN ,
MP íà ñòîðîíè AB òà AC âiäïîâiäíî. Äîâåäiòü, ùî ÿêùî òî÷êè N , E òà P ëåæàòü íà îäíié
ïðÿìié, òî M ëåæèòü íà áiñåêòðèñi êóòà ∠BAC.

7. Äàí îïóêëèé øåñòèêóòíèê ABCDEF â ÿêîìó ïðîòèëåæíi ñòîðîíè ïàðàëåëüíi i âiäñòàíi ìiæ
ïðîòèëåæíèìè ñòîðîíàìè ðiâíi. Âiäîìî, ùî ∠A = ∠D = 90◦. Äîâåäiòü, ùî äiàãîíàëi BE òà
CF ïðè ïåðåòèíi óòâîðþþòü êóò 45◦.

8. Â âèïóêëîìó ÷îòèðèêóòíèêó ABCD AB = BC = CD, äiàãîíàëi AC òà BD ìàþòü ðiçíó
äîâæèíó òà ïåðåòèíàþòüñÿ â òî÷öi E. Äîâåäiòü ùî AE = DE òîäi òà òiëüêè òîäi êîëè ∠BAD+
∠ADC = 120◦.

9. Äàí íåâèïóêëèé øåñòèêóòíèê ABCDEF â ÿêîìó íåìà¹ ñàìîïåðåòèíiâ òà æîäíi äâi ïðîòè-
ëåæíi ñòîðîíè íå ¹ ïàðàëåëüíèìè. Âiäîìî, ùî ∠A = 3∠D, ∠B = 3∠E, ∠C = 3∠F ; AB = DE,
BC = EF , CD = FA. Äîâåäiòü, ùî äiàãîíàëi AD, BE òà CF ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.

10. Íåõàé ABC − ðiâíîáåäðåííèé òðèêóòíèê ç iíöåíòðîì I (AC = BC). Íåõàé P − òî÷êà íà
äóçi BIC, ùî ëåæèòü âñåðåäèíi 4ABC. Ïðÿìi, ùî ïðîõîäÿòü ÷åðåç P ïàðàëåëüíî äî AC
òà BC ïåðåòèíàþòü ñòîðîíó AB â òî÷êàõ D òà E âiäïîâiäíî. Ïðÿìà ùî ïðîõîäèòü ÷åðåç P
ïàðàëåëüíî äî AB ïåðåòèíà¹ ñòîðîíè AC òà BC â òî÷êàõ F òà G âiäïîâiäíî. Äîâåäiòü, ùî
òî÷êà ïåðåòèíó DF òà EG ëåæèòü íà îïèñàíîìó êîëi òðèêóòíèêà ABC.

11. Íåõàé ABCDE − îïóêëèé ï'ÿòèêóòíèê â ÿêîìó BC ‖ AE, AB = BC + AE, ∠B = ∠D, M −
ñåðåäèíà CE, O − öåíòð îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà BCD. Äîâåäiòü, ùî ÿêùî ∠DMO = 90◦,
òî 2∠BDA = ∠CDE.

12. Íà âèñîòàõ AA1, BB1, CC1 (àëå íå íà ïðîäîâäæåííÿõ âèñîò) ãîñòðîêóòíîãî òðèêóòíèêà ABC
âiäìiòèëè òî÷êè A′, B′, C ′ âiäïîâiäíî òàê, ùî A′ 6= H,B′ 6= H,C ′ 6= H äå H − îðòîöåíòð ABC
i ñóìà ïëîù òðèêóòíèêiâ ABC ′, BCA′, CAB′ äîðiâíþ¹ ïëîùi òðèêóòíèêà ABC. Äîâåäiòü, ùî
êîëî, îïèñàíå íàâêîëî òðèêóòíèêà A′B′C ′, ïðîõîäèòü ÷åðåç H.

13. Â ãîñòðîêóòíîìó òðèêóòíèêó ABC íà ñòîðîíàõ AB òà BC âiäìi÷åíi òî÷êè P òà Q âiäïîâiäíî
òàê, ùî AP

PQ = BC
AC ; CQ

PQ = AB
AC . Äîâåäiòü, ùî êîëî îïèñàíå íàâêîëî òðèêóòíèêà BPQ ïðîõîäèòü

÷åðåç öåíòð êîëà îïèñàíîãî íàâêîëî òðèêóòíèêà ABC.

14. Äàíà òðàïåöiÿ ABCD òàêà, ùî AB ‖ CD; BC = AC; H − ñåðåäèíà AB. Ïðÿìà l ïðîõîäèòü
÷åðåç òî÷êó H i ïåðåòèíà¹ ïðÿìi AD òà BD â òî÷êàõ P òà Q âiäïîâiäíî. Äîâåäiòü, ùî êóòè
∠ACP òà ∠BCQ ðiâíi àáî ñêëàäàþòü ó ñóìi ðîçãîðíóòèé êóò.



15. Êîëî, ùî ïðîõîäèòü ÷åðåç âåðøèíè B òà C òðèêóòíèêà ABC ïåðåòèíà¹ ñòîðîíè AB òà AC
â òî÷êàõ C ′ òà B′ âiäïîâiäíî; H, H ′ − îðòîöåíòðè òðèêóòíèêiâ ABC òà AB′C ′ âiäïîâiäíî.
Äîâåäiòü, ùî ïðÿìi BB′, CC ′ òà HH ′ ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.


