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1. ABCDEF � âûïóêëûé øåñòèóãîëüíèê, â êîòîðîì ∠A = ∠D è ∠B = ∠E. Ïóñòü K è L
� ñåðåäèíû ñòîðîí AB,DE ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ïëîùàäåé òðåóãîëüíèêîâ
KAF,KCB,CFL ðàâíà ïîëîâèíå ïëîùàäè øåñòèóãîëüíèêà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà
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.

2. Â òðàïåöèè ABCD (AB ‖ CD) îòìå÷åíû ñåðåäèíû äèàãîíàëåé AC,BD � òî÷êè P,Q ñîîòâåò-
ñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ∠ABP = ∠CBD, òî ∠BCQ = ∠ACD.

3. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíà âûñîòà CF è ìåäèàíà BM . Èçâåñòíî, ÷òî BM = CF , ∠MBC =
∠FCA. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC � ïðàâèëüíûé.

4. Äàíà îêðóæíîñòü ω è òî÷êà P âíå íå¼. Èç òî÷êè P ïðîâîäÿòñÿ êàñàòåëüíûå PB, PA ê îêðó-
æíîñòè. Ñåêóùàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç P ïåðåñåêàåò ω â Q,R. Ïóñòü S � òàêàÿ òî÷êà íà ω, ÷òî
SB ‖ RQ. Äîêàæèòå, ÷òî SA äåëèò îòðåçîê QR ïîïîëàì.

5. Â òðåóãîëüíèêå ABC ∠A = 60◦. Âíóòðè íåãî âûáðàíà òî÷êà T , òàêàÿ ÷òî ∠ATB = ∠BTC =
∠CTA. Ïóñêàé M � ñåðåäèíà BC. Äîêàæèòå, ÷òî TA+ TB + TC = 2AM .

6. Äàí ðàâíîáåäðåííûé ïðÿìîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê ABC (∠A = 90◦). Ïóñòü M � ñåðåäèíà AB.
Ïåðïåíäèêóëÿð, îïóùåííûé èç A, ïåðåñåêàåò BC â P . Äîêàæèòå, ÷òî MP + PA = MC è
∠BMP = ∠AMC.

7. Èçâåñòíî, ÷òî ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà ABC óäîâëåòâîðÿþò ñîîòíîøåíèþ
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Íàéäèòå îòíîøåíèå ∠A : ∠C.

8. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíû âûñîòû BP è CQ è îòìå÷åíû èõ ñåðåäèíû M,N ñîîòâòñòâåííî.
Îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ BQM è PNC ïåðåñåêàþò BC â òî÷êàõ X, Y . Äîêàæèòå,
÷òî BX = CY .

9. Íà ñòîðîíå BC òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíà òî÷êà L òàê, ÷òî AL â äâà ðàçà áîëüøå ìåäèàíû
CM . Îêàçàëîñü, ÷òî óãîë ALC ðàâåí 45◦. Äîêàæèòå, ÷òî AL è CM ïåðïåíäèêóëÿðíû.

10. Äàí ïðàâèëüíûé òðåóãîëüíèê ABC ñ öåíòðîì O. Ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç âåðøèíó C, ïåðå-
ñåêàåò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà AOB â òî÷êàõ D è E. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè A, O è
ñåðåäèíû îòðåçêîâ BD, BE ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.
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