
Ðåêóðåíòíi ðiâíÿííÿ-1

1. Ðîçâ'ÿçàòè ðåêóðåíòíi ðiâíÿííÿ:

(a) a1 = 2, an+1 = 3an;

(b) a1 = 1, an+1 = 3an + 1;

(c) a1 = 3, an+1 = a2
n;

(d) a1 = 1, an+1 =
an

1+ an

;

(e) a1 = 1, an+1 =
√
2a2

n + 1;

(f) a1 = −1, a2 = 7, an+1 = 3an + an−1;

(g) a1 = 0, a2 = 2, an+1 = 5an + 6an−1;

(h) a1 = 3, a2 = −3, an+1 = 9an−1 − 6an;

(i) a1 = 1, a2 = −1, a3 = 0, an+2 = 2an+1 + an − 2an−1.

(j) a1 = 4, an+1 = a2
n − 7an + 15.

2. a1 =
1

2
, a2 =

1

3
, an =

an−1an−2

3an−2 − 2an−1

. Çíàéòè a145.

3. x1 = 0, xn+1 = 5xn +
√

24x2n + 1. Äîâåñòè, ùî xn ∈ Z äëÿ âñiõ n ∈ N.

4. Áîæåâiëüíèé êîðîëü õî÷å çàôàðáóâàòè êîæåí ïîâåðõ ñâîãî n -ïîâåðõîâîãî
çàìêó â îäèí ç äâîõ êîëüîðiâ: ÷îðíèé àáî áiëèé. I ùå êîðîëü ç åñòåòè÷íèõ
ìiðêóâàíü âèðiøèâ, ùî ÷îðíi ïîâåðõè íå ìîæóòü éòè ïiäðÿä (òîáòî ìiæ äâîìà
÷îðíèìè ïîâåðõàìè ìà¹ áóòè ïðèíàéìíi îäèí áiëèé). Ñêiëüêîìà ñïîñîáàìè
âií öå çìîæå çðîáèòè?

5. Äîâåñòè, ùî ïðè âñiõ íàòóðàëüíèõ ÷èñëî n(
3+
√
17

2

)n

+

(
3−
√
17

2

)n

¹ öiëèì i íåïàðíèì.

6. Çíàéòè êiëüêiñòü n-öèôðîâèõ ÷èñåë, ó çàïèñi ÿêèõ âèêîðèñòîâóþòüñÿ ëèøå
öèôðè 1, 2, 3 i â ÿêèõ ïåðøà i îñòàííÿ, à òàêîæ áóäü-ÿêi äâi ñóñiäíi öèôðè
ðiçíi.

7. Ñêiëüêîìà ñïîñîáàìè ïðÿìîêóòíèê 2n × 3 ìîæíà çàìîñòèòè äîìiíîøêàìè
2× 1?

8. Æàáêà�ìàíäðiâíèöÿ. Òåïåð æàáêà ñòðèáà¹ ïî âåðøèíàì øåñòèêóòíèêà
ABCDEF, êîæíîãî ðàçó ïåðåìiùóþ÷èñü â îäíó iç ñóñiäíiõ âåðøèí. Ñêiëüêîìà
ñïîñîáàìè âîíà çìîæå ïîòðàïèòè ç A â C çà n ñòðèáêiâ?


