
Êîìïëåêñíi ÷èñëà â ãåîìåòði¨�2

1. Òåîðåìà Íüþòîíà. Â îïèñàííîìó ÷îòèðèêóòíèêó öåíòð êîëà ëåæèòü
íà ïðÿìié, ùî ç'¹äíó¹ ñåðåäèíè äiàãîíàëåé.

2. Òåîðåìà Ãàóñà. Ïðîòèëåæíi ñòîðîíè ÷îòèðèêóòíèêà ABCD ïåðåòèíà-
þòüñÿ â òî÷êàõ E i F . Òîäi ñåðåäèíè âiäðiçêiâ AC, BD i EF ëåæàòü íà
îäíié ïðÿìié.

3. Òåîðåìà Ïàñêàëÿ. Òî÷êè ïåðåòèíó ïðÿìèõ, ùî ìiñòÿòü ïðîòèëåæíi
ñòîðîíè âïèñàíîãî ÷îòèðèêóòíèêà, ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

4. Òåîðåìà Ìîíæà. Ó âïèñàíîìó ÷îòèðèêóòíèêó ïðÿìi, ùî ïðîõîäÿòü ÷å-
ðåç ñåðåäèíè ñòîðií i ïåðïåíäèêóëÿðíi ïðîòèëåæíèì ñòîðîíàì, òà ïðÿìi,
ùî ïðîõîäÿòü ÷åðåç ñåðåäèíè äiàãîíàëåé i ïåðïåíäèêóëÿðíi iíøié äiàãî-
íàëi, êîíêóðåíòíi. (Óñi 6 ïðÿìèõ ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.)

5. Â êîëi ïðîâåäåíi òðè ïàðàëåëüíi õîðäè AA1, BB1, CC1. Äîâåñòè, ùî äëÿ
äîâiëüíî¨ òî÷êè M êîëà ïðÿìi MA1,MB1,MC1 óòâîðþþòü ðiâíi êóòè ç
ïðÿìèìè BC,CA,AB âiäïîâiäíî.

6. Äîâåñòè, ùî â ïðÿìîêóòíîìó òðèêóòíèêó ç íåðiâíèìè êàòåòàìè áiñåêòðè-
ñà ïðÿìîãî êóòà äiëèòü íàâïië êóò ìiæ ìåäiàíîþ òà âèñîòîþ, ïðîâåäåíè-
ìè òåæ ç ïðÿìîãî êóòà.

7. Íà êîëi, îïèñàíîìó íàâêîëî òðèêóòíèêà ABC âçÿòà òî÷êà P . Íåõàé
A1, B1, C1 � òî÷êè, ñèìåòðè÷íi òî÷öi P âiäíîñíî ñòîðií BC,AC,AB âiä-
ïîâiäíî. Äîâåäiòü, ùî òî÷êè A1, B1, C1 òà îðòîöåíòð òðèêóòíêà ABC

êîëiíåàðíi.

8. Âïèñàíå êîëî äîòèêà¹òüñÿ äî ñòîðií òðèêóòíèêà ABC â òî÷êàõ A1, B1,
C1. Íåõàé òî÷êè I, O � öåíòðè âïèñàíîãî òà îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà
ABC, òî÷êà H � îðòîöåíòð òðèêóòíèêà A1B1C1. Äîâåñòè, ùî òî÷êè
O, I,H êîëiíåàðíi.

9. Äîâåñòè, ùî êóò ìiæ ïðÿìèìè Ñiìñîíà, ùî âèçíà÷àþòüñÿ òî÷êàìè P1

i P2 íà îïèñàíîìó íàâêîëî òðèêóòíêà ABC êîëi, äîðiâíþ¹ âïèñàíîìó
êóòó, ùî ñïèðà¹òüñÿ íà äóãó P1P2.

10. Ïðÿìà, ùî ç'¹äíó¹ ñåðåäèíè äâîõ ïðîòèëåæíèõ ñòîðií ÷îòèðèêóòíèêà,
ùî íå ¹ òðàïåöi¹þ, óòâîðþ¹ ðiâíi êóòè ç äâîìà iíøèìè ñòîðîíàìè. Äîâå-
ñòè, ùî îñòàííi äâi ñòîðîíè ðiâíi.

11. Ó òðèêóòíèêó ABC òî÷êèH, I � îðòîöåíòð òà iíöåíòð âiäïîâiäíî, òî÷êà
D � ïåðåòèí âèñîòè CH ç îïèñàíèì êîëîì, òî÷êà M � ñåðåäèíà äóãè
AB (ùî íå ìiñòèòü òî÷êó C) îïèñàíîãî êîëà. Äîâåñòè, ùî ∠CIH = 90◦

òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè ∠IDM = 90◦.


