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Óïðàæíåíèå 1. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êà H � îðòîöåíòð, O � öåíòð îïè-
ñàííîé îêðóæíîñòè, AA1 , BB1 è CC1 � âûñîòû. Òî÷êà C2 ñèììåòðè÷íà C îòíîñèòåëüíî A1B1.
Äîêàæèòå, ÷òî H, O, C1 è C2 ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

Çàäà÷à 1. M � ïðîèçâîëüíàÿ òî÷êà ïëîñêîñòè AH, BK è CL � âûñîòû òðåóãîëüíèêà ABC.
Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ AHM , BKM è CLM ïåðåñåêàþòñÿ åù¼ â
íåêîòîðîé òî÷êå, îòëè÷íîé îò òî÷êè M .

Çàäà÷à 2. Ïóñòü I � èíöåíòð òðåóãîëüíèêà ABC (AB < AC), M � ñåðåäèíà BC, à N � ñåðåäèíà
äóãè BAC îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî ∠ANI = ∠IMB.

Çàäà÷à 3. Äàí ïðàâèëüíûé òðåóãîëüíèê ABC è îêðóæíîñòü ω, êîòîðàÿ êàñàåòñÿ AB â òî÷êå B,
à AC � â òî÷êå C. Ïðÿìàÿ, êîòîðàÿ ïðîõîäèò ÷åðåç A, ïåðåñåêàåò ω â òî÷êàõ D è E. Ïóñòü O �
öåíòð ABC. Äîêàæèòå, ÷òî B, O è ñåðåäèíû îòðåçêîâ CD è CE ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

Çàäà÷à 4. Îêðóæíîñòü, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç âåðøèíû A è C, òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàåò ñòîðîíû
AB, BC â òî÷êàõ A1, C1 ñîîòâåòñòâåííî; H, H1 � îðòîöåíòðû òðåóãîëüíèêîâ ABC, A1BC1

ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå AA1, CC1, HH1 êîíêóðåíòíû.

Çàäà÷à 5. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåëè âûñîòû BE è CF . Äâå îêðóæíîñòè, êîòî-
ðûå ïðîõîäÿò ÷åðåç A è F êàñàþòñÿ ïðÿìîé BC â ðàçíûõ òî÷êàõ P è Q, òàê ÷òî B ëåæèò ìåæäó
C è Q. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå PE è QF ïåðåñåêàþòñÿ íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà
AEF .
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